B. 5274. Az a < b pozitiv egészek szorzata négyzetszam. Mutassuk meg, hogy
van olyan x pozitiv egész, amelyre a < x2 < b.

(& pont) Javasolta: Réka Sandor (Nyiregyhdza)

Megoldas. Legyen ab = n?. A szdmtani-mértani kozepek kozti egyenlStlenség

miatt aT-H) > n (hiszen a # b). Igy a + b > 2n, vagyis

a+b>2n+1,

a—2n+b>1,
(\/Bi\/a)2>17
Vb—a > 1.

Tehat a [\/6, \/5] intervallum legaldbb egység hosszu, ezért kell lennie benne egész-
nek (hiszen két szomszédos egész kiilonbsége 1); legyen ez az egész k.

Ekkor va < k < \/5, azaz a < k? < b, és készen vagyunk.
Lovas Mdrton (Budapest, Békdsmegyeri Veres Péter Gimn., 12. évf.)

101 dolgozat érkezett. 5 pontos 58, 4 pontos 2, 3 pontos 2, 2 pontos 8, 1 pontos 10,
0 pontos 16 dolgozat. Nem versenyszerti: 2 dolgozat.

| | A K pontversenyben kitiizott gyakorlatok
ABACUS-szal kozos pontverseny
9. osztalyosoknak

|_ J (759-763.)

K. 759. Egy kilencfos tarsasagrol tudjuk, hogy mindenki pontosan négy mésik
embert ismer a tarsasdg tagjai koziil. (Az ismeretség kolesonos. )

a) Lehetséges-e, hogy a tarsasig tagjai kozott barmely két embernek van kozos
ismerdse?

b) Igaz-e, hogy egy ilyen tdrsasdg tagjai kozott barmely két ember vagy ismeri
egymast, vagy van kozos ismerdsiik?

K. 760. Az A(2;4), B(6;4), C(4;10) hdromszoget az x = a, majd az y = 2
egyenesre tiitkrozziik.

a) Mennyi a két titkrozés utan kapott csicsok masodik koordinatdinak dsszege?

b) Mennyi a értéke, ha a két titkrozés utdn kapott cstcsok elsé koordindtdinak
Osszege 367
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K. 761. Jancsi a 3/5 szdmlaldjahoz és nevezdjéhez is hozzairja — vagy elé, vagy
mogé — ugyanazt a szamjegyet ugy, hogy a szamldléban és a nevezében is kétjegyii
szam szerepeljen. Mekkora a legnagyobb eltérés az igy kaphaté szamok kozott?

K/C. 762. Egy 5 x 5-6s tébldzat huszonét mezdjét valamilyen sorrendben ki-
valasztjuk, és egy szdmot irunk rd. Az aktualisan valasztott mezore azt a szamot
irjuk, amely megmutatja, hogy annak a mezoének addig hany olyan oldalszomszédja
van mar, amelyre irtunk szdamot.

(Ezt a tabldzatot pl. az aldbbi sorrendben tolthet- slol1l1]1]1

tiik ki: ab, b, ¢b, db, eb, e4, €3, €2, a4, a3, a2, al, bl, cl,
41112121411

di,el,....)

fo oy e . s 1y s . . . 31121421

Készitsiink még két ilyen kitoltést. Adjuk ossze a ki-
toltésben 1évo szamokat. 211132 (|3]1
Bizonyitsuk be, hogy akarhogyan toltjiik ki a szabaly- Tj1rf1rj1)1|2
nak megfeleléen a tablazatot, a szamok Osszege minden a b c d e

esetben 40 lesz.

K/C. 763. Egy egységnyi sugaru félkorbe két
olyan, az atmérore illeszkedd négyzetet irunk, melyek-
nek van kozos oldalszakasza, és egy-egy csucsuk a kor-
vonalra illeszkedik.

Tudjuk, hogy a kor kézéppontjabdl a két négy-
zet koron 1évo csicsaihoz hizott sugarak egymaésra merdlegesek. Igazoljuk, hogy
a két, ilyen médon megrajzolt négyzet teriiletének 6sszege allando.

%

Bekiildési hatarido: 2023. aprilis 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
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A C pontversenyben kitiizétt gyakorlatok
(762-763., 1758-1762.)

Feladatok 10. évfolyamig

K/C. 762. A szovegét lasd a K feladatoknal.

K/C. 763. A szovegét lasd a K feladatoknél.
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