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Matematika feladat megoldasa

B. 5022. Adott a sikon néhany eqységsugari kor, mindeqyik kizéppontjdat kékre
szinezziik. A korvonalakon megjelolink néhdny pontot pirossal igy, hogy minden
kérvonalra pontosan 2 piros pont illeszkedjen. Legfeljebb mekkora a kék pontok
szama, ha 6sszesen 25 szinezett pont van?

(3 pont) Javasolta: Réka Sdndor (Nyiregyhéza)
Megoldas. Egy egységsugari kort toljunk el ugyan-

abban az iranyban négyszer, 0,0002 tavolsagra. Az igy ka-

pott 6t darab egységkor kozéppontjai egy 0,0008 hosszu-

sagu szakaszon helyezkednek el; ezért koziilitk barmely
kettonek két kozos pontja van, és semelyik hdaromnak
nincs kozos pontja. Az utébbi tulajdonsdg igazolasahoz
tegyiik fel, hogy valamelyik harom kornek @ kozos pontja. A @ kozépponti, egy-
ségnyi sugari korvonalon ekkor mindharom kor kézéppontja rajta lenne, ami lehe-

tetlen, hiszen az 6t kor kézéppontjai kollinearisak.

Szinezziik ezutan az 6t kozéppontot pirosra, a metszéspontokat pedig kékre.
Bérmelyik két korhoz két kék (metszés)pont tartozik, amelyek a két kort egyér-
telmiien meghatarozzak, igy a kék pontok szama 2 - (g) = 20. A feladat feltételeit
igy kielégiti az a 20 darab egységsugaru kor, amelyek kézéppontjai a kék pontok.
Tehat a kék pontok szama lehet 20.

Megmutatjuk, hogy 20-nél tobb viszont nem lehet. T6bb, mint 20 kék ponttal
ugyanis legfeljebb 4 piros pont lehetne. Ekkor viszont csak az lehet kék pont,
ami a piros pontok koré rajzolt egység sugaru korok metszéspontjaban van, hiszen
kiilonben nem lehetne legaldbb két pirostdl egységnyi tavolsagra. Azonban a négy

kornek legfeljebb 2 - (3) = 12 metszéspontja lehet (bdarmely kettének legfeljebb
kett8). Tehat legfeljebb 4 piros pontnal legfeljebb 12 kék pont lehet, ami nyilvan
ellentmondaés.

Ezzel készen vagyunk: belattuk, hogy 20 kék pontndl tobb nem lehet, és
mutattunk példat 20-ra.

Hegedis Ddniel (Budapesti Fazekas M. Gyak. Alt. Isk. és Gimn., 10. évt.)

66 dolgozat érkezett. 3 pontot kapott 18 versenyzo: Bencsik Addm, Fraknéi Addm,
Fiiredi Erik Benjamin, Gyorfh Adam Gyorgy, Hegedlis Déaniel, Janosik Maté, Kovacs
Tamas, Nador Benedek, Nagy Nandor, Németh Norbert Marcell, Nguyen Bich Diep,
Nyitrai Bogldarka, Sods Maté, Terjék Andrés Jézsef, Tiderenczl Déniel, T6th Baldzs,
Toéth Abel, Zsigri Balint. 2 pontos 20, 1 pontos 7, 0 pontos 21 dolgozat.
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