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.4. lap irányával nem ellenkező hirdetések mérsékelt díjért közöltetnek. 

Az alakszámok lényegének rövid foglalatja. 
Irta: F e k e t e L a j o s m. kir. erdöakadémiai tanár. 

A német erdöbecsléstani munkákban s hasonlóan a 
mienkben is, meglehetős nehézkesen és hosszadalmasan 
van bebizonyítva, hogy „hasonló törzsalakoknak bármely 
hosszúság mellett ugyanazon v a l ó d i a 1 a k s z á m felel 
meg; ellenben a m e l l m a g a s s á g i a l a k s z á m nemcsak 
a törzs alakjától, hanem annak hosszúságától is függ, 
még pedig ugy, hogy magasabb törzseknek, ugyanazon 
alak mellett, kisebb, alacsonyabb törzseknek nagyobb a 
mellmagassági alakszáma." 

Hogy az ugy is szűken kiszabott előadási idővel 
takarékoskodjunk, s még inkább, hogy hallgatóinknak a 
megértést és megtanulást megkönnyítsük, igyekezni szok
tunk a hosszadalmas mennyiségtani fejtegetéseket egy-
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sZerüebbekkelj s ha lehetséges, világosabbakkal fel
cserélni. 

E czikkecske végén egy ily egyszerű mennyiségtani 
bebizonyítást mutatunk be, melynek czélja a bevezetés
ben megjelölt állitások helyességének megmutatása. 

Ezt megelőzőleg azonban szükségesnek tartjuk az 
erdöbecslési tankönyvekben tárgyalt kúpok törvényeiből 
azokat felsorolni, melyek a bebizonyítással közvetetlenül 
kapcsolatban vannak. Mindenekelőtt az alapsikok és ma
gasságok közötti v szonyi. 

Ha ugyanazon kúp A alapsikjának a csúcstól való 
távolságát (az egész magasságot) M, — valamely fentebb 
lévő keresztmetszet (körlap) területét a, — ennek a 
csúcstól mért távolságát m betű jelöli, akkor állnak a követ
kező arányok: 

az Apollonius-féle paraboloidnak nevezett 

.BÍtBi&lgol bivót >idfiég9vnél ;tomfixe)lfil* s A J f 
domború kúpnál ___ ___ ... 

az egyenes oldalú kúpnál ___ ___ . . . .... 

a neiloidnak nevezett horpaszkúpnál ... 

tehát általában bármely kúpnál: 

A (3£Y 

a m 

A ÍM 

a \ m 

A ÍM \ 

a \ m 

m 

Ha fatörzseink alsó vágáslapja eléggé szabályos és a 

törzs felsőbb részeinek alakjával határozott összehang-
zásban volna, akkor legtermészetesebb volna a törzs 
köbtartalmát oly hengerével hasonlitni össze, mely a törzs 



alsó vágáslapjának megfelelő alapsikkal és a törzszsel 
-egyenlő magassággal bir. A fatörzs köbtartalma osztva 
ezen henger köbtartalmával, lenne a legtermészetesebb 
alakszám; s azért nevezzük azt t e r m é s z e t e s alak
s z á m n a k és jelöljük 9-vel. 

Ebben az esetben lenne tehát: 

AM és K — <p AM ( 2 ) 

hol K a fatörzs illetve kúp köbtartalmát, A annak alap-
sikját, M pedig magasságát jelölné. 

Az ily értelemben vett természetes alakszám tudo
más szerint a neiloidnál __. ___ ___ 1[a 
•az egyenes oldalú kúpnál ___ ___ ___ \/a 
•és az Apollonius-féle paraboloidnál .__ ___ ___ ___ ___ 1 2 

AM 
végre a hengernél . , r ___ ___ ___ 1 

A természetes alakszám nem függ a kúpalakú test 
magasságától, hanem tisztán csak alakjától, illetve annak a 
görbe vonalnak egyenletétől, melynek a tengelyvonal körüli 
forgása által az illető kúp képzeletünk szerént létrejön. 

Tudvalevő dolog, hogy az úgynevezett eszményi 
henger alapjául nem vehetjük a fatörzsek alsó vágás
lapját, mert az többé-kevésbé, — s néha nagyon is 
szabálytalan; hanem e helyett valamely magasabban fekvő 
ponton mérjük meg az átmérőt, és az ennek megfelelő 
körlapot vesszük az összehasonlításra szolgáló eszményi 
henger keresztmetszetéül, illetve alapsikjául, melyet ez 
után a betűvel fogunk jelölni, mely különben az (1) 
képletbe foglalt a-val egyértelmű. Ha már most a törzs 

42 * 



alsó vágási lapját, mint fennebb A, magasságát M, köb
tartalmát K, és alakszámját f betűvel jelöljük, akkor az 
alakszám ismert fogalma szerént lesz: 

K 
f aM 

és K helyett a ( 2 ) szerénti értékét helyettesítve, lesz 

és egyszerűsítve 

AM 

f ~— * aM 

A 
f - ? a-

vagy ha az alapsikok közötti viszonyszámot 

A 
— •= P a 

tesszük, lesz az a l a k s z á m á l t a l á n o s k i f e j e z é s e 

A 
f = <P — = f p ( 3 ) 

Az alakszám tehát általában egyenlő a t e r m é s z e 
tes a l a k s z á m n a k és az a l a p s i k o k v i s z o n y 
s z á m á n a k ( p ) s z o r z a t á v a l , értéke függ tehát 
T- töl és p-tól. Előbbi ugyanazon kúpfajtánál mindig 
ugyanaz marad, amint fennebb már láttuk; ellenben p a 
kúp alapsikja és az eszményi henger alapsikja közötti 
viszonytól függ; ez a viszony megint a legszorosabb 
összefüggésben van ezen síkoknak a kúp csúcsától való 
távolságaival, a mint ez az (1) képletből kitűnik, mely 
szerént 

A (M\x A^ÍMV 
a \m) 



Tiol x a paraboloidnál = 1, az egyenes oldalú kúpnál 
— 2, és a neiloidnál =- 3. E szerént tehát 

Ne feledjük, hogy m itt a kúpalakú test magasságár 
nak a átmetszet feletti részét jelöli, melynek az alapsik 
feletti magassága tehát: M—m. Ha ezt a mérésponti 
magasságot most a teljes magasság ',-ének vesszük, ak
kor áll ez az egyenlet: 

és ebből 

s végre 

w-nek ezt az értékét a (4) egyenletbe bevive, lesz 

| É_ f 

s végre 

és igy az általános érvényű alakszám lesz: 

' " ' ( . ' , : f ( 5 ) 



Ehhez még hozzátesszük, hogy a valódi alakszám

nál az n, illetve állandó, azaz mindig a törzs magas-

ságának meghatározott hányadában, pl. 9Q-ában vesz-

szük fel az eszményi henger körlapját; ellenben a mell-
1 

magassági alakszámoknál — viszonyszám a törzs magas

ságával változik, mert a méréspont magasságát állandóan 

bizonyos l mérettel, pl. rendesen 1'3 méterrel egyenlőnek 

vesszük. Ebben az esetben tehát 

változó mennyiség, pl. ha 7 = 1*3 méter, akkor 13 méter 
magas fánál n — 10, 26 méter magasságnál n = 20, 
32 méter magasnál n = 24 -6. 

Ezeket az általános szemléleteket az alakszámokról 
elörebocsátván, most már hozzáfoghatunk a bevezetésben 
megjelölt kettős állitásnak bebizonyításához. 

1. A  valódi alakszám a törzs magasságától 
független s tisztán csak annak alakjától függ. 

Ennél a mérési pontot mindig a törzs — magassá

gában vesszük fel, tehát az (5) jelű képletben 

n állandó, s minthogy ugyanazon alak mellett q> és x 
sem változnak, f is ugyanaz marad, bármennyire változ
nék M, mely a képletben elő sem fordul. 

M 
n = 



2. Ellenben a mellmagassági alakszám nem
csak a törzs alakjától, hanem annak magasságától 
is függ, s igy nem mutatja tisztán az alakot, mert 
ugyanazon mértani alak mellett alacsonyabb tör
zseknél nagyobb, mint magasabbaknál, és viszont. 

Itt / állandó mérésponti magasságot veszünk fel, 
melynek viszonya a csúcsmagassághoz, azaz 

változó: tehát 

kifejezés, és evvel az alakszám f is változik, még pedig 
ugy, hogy ?-nak nagyobbodásával f is nagyobbodik. De 
p-nak képletéből könnyen beláthatni, hogy ha n növeke
dik, akkor p s evvel együtt / ' is kisebbedik. Ha már most 
M növekedik, akkor 

M 

is, — és igy M nagyobbodásával f-nek is kisebbednie 
kell. Magasabb törzseknél n kisebb, alacsonyaknál nagyobb, 
s épen megfordítva az alakszám. 

Legyen szabad hinnünk, hogy ha e fejtegetésekkel 
ujat nem is mondottunk, de az alakszámok lényegének 
gyorsabb megértését és világosabb felfogását fiatal szak
társainknak kissé megkönnyíteni sikerült. 


